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Soluţie  
 

1.  a)  2rang( ) 2A I+ = . 
b)  Se demonstrează prin calcul direct. 

c)   Presupunem că ecuaţia are soluţia  ( )2Y ∈ M .  Atunci,  A Y Y A⋅ = ⋅   şi din  b)  deducem că există   

,x y ∈ ,  astfel încât  
0x

Y
y x

 
=  
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.  Cum  det ( ) 0Y = , obţinem  0x =   şi apoi  2
20Y = ,  fals. 

2. a)  Se verifică prin calcul. 
b) Se verifică prin calcul. 

c) Se arată prin inducţie că  *n∀ ∈ ,  1 2, , ..., nx x x∀ ∈ ,  ( )( ) ( )1 2 1 2... 1 1 ... 1 1n nx x x x x x∗ ∗ ∗ = + + ⋅ ⋅ + − . 

Obţinem  
1 1 1 1 3 4 2009 2010

1 ... 2 ... 1 2009
2 3 2008 2009 2 3 2008 2009

∗ ∗ ∗ ∗ ∗ = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ − = . 

 


